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39. lvreps o clases de conjusacdn

En 57 obtuvimos el inferesante resuch[o, seﬁu’n d el Ia
Ye,r)resefn+aa(5m r%ulwr com%'fme Como suloveFresemth'n o cada una de las req)rége«/\—

{&QOVI&S i(YCOLLdLIPS, Con LNAK W\UH‘(P,A'CJLIA 6%‘4 a ,éa AXWIWQ;{O/V\Z
—_— T[é) ;@ V\og\/od.
{€EG
Ej hecho de grue La mulhf,ﬁxao@ai conoida  con Ja Otm@/m%{o/m) (mP]Z/(m_ gue <l

= — N«-veces

subesPa‘c{o Y\.<\/°<E\;°‘® VD - DV (waq dimengion  es n.}) €S iSOvnor;()o,
Como espacio veclorial , 4l ?mdluéﬂ: temsorial /@ \/¥ (Sfimp’e,mw‘fe per oA hecho
de que las dimensiones de ambons espacios cdnoio'em>. EL hecho de que — Como alJebra-

e/ﬂ espau'o a'e zgmc{ones solre & sea iSOVV\Of;Qo o un oﬁ%e\orq wniauaal de la
‘Eg\/m& @A Mv.,(C&) (6’4'- (‘7) en §g>, nos )Ueva a P%Swf qye €S /WlaTS

EG
OlDIeCuaolo cowgiolefa/r un I‘SOW\OT%'YMO ofe 1& (orma_

NN =Vve eV = V) *e VT
De hecho, {eniendo e cuenta el l'sOmor;@(mo View How (V,W) |

tQJV\Q/MOS Q/V\-\-DY\CES q,UQ

NV (N OV 2 oV V) = M, (€)
~— e~
(a) (L)

Mientras que la forma (a) es wnahral 1 consideromos ol espauio de funcones
solo wmo un €000 vedorid (T(6)) s fovma (b) es  més of«op(ada cunnds
fomamos en cuerle 5w estructura de ol\\ﬁelora («A[&D De hecho, <l
(somordismo  A(G) = @a Mi(€) (5% ,ec. ), se obtovo de mmamera

muy sencilla fan ?ron"lo obtovimas Ja  relaciones (8.6) , que satam MAX (MO

Provecl'no del ?roaluéi_o ole convolucion.



Page 2

Sin eml,f)a@o, \qa\;j una ,Formq al'l'ernoj'('vq de €5+a|0|e6&r el ('Somo(%'WO
HOEICIDEND (1)

Ye6

q’ue hace uso de Los {:ﬂa{msq . -

T () — Hom, (V' F(&)
@rue es+uoaiwmos em 87. Kecordemos gue de la ivyec_’hu{ofaol de aﬂ{c)/\o rme.o.
olbtuuimos Fre My =Ny (YnuH(q)ﬂl'uCan‘ = obmw%io’n).
lvfl'e_rP re+am.cﬁo ZQAC)I\QS fYWS«PaS Ole momera aolwo-da, Folmnos es+a\<)\chL el
I'Scnmor,ﬁcrmo (1) Y ole paso obtener un inferesanite resulHado ) gue s

Farmi‘l-{m: reﬂaa'oncur /6\\ (l’vv’efms de é) con las Jam ode wUL\zjaaén o'e .
//

* Kecordemos el 'FroochJra directo G<H de dos qropos, cusg rejla de ultiplicandn
esté dada por (9,0 (32, ) = (39:, k). Usando o o ttiphicacion e
G podemas definic una accion de 6xG sebre &, de da siguionte forma:

(6x6)-6 — &

(2,:b) , x +—> (ab)e X = axbh’

(2)

Es inmedido ver que (2) ole,({ne una  acuon @ ASg[uiarJat
(04,bq> ° ((az,b13'9(> = (dq,bq)‘ (Q—,_'X B:l) = R QRy X lﬂ;4 b:/l
= (@) % (beba) = (@, bibe) - x = ((a,b) (a2 b))+,

Al Pa(far ver & (x como un &*é-covljun‘ko, obfenanmos una refresw{‘acgém de GxG em
(1\’/(&), de Lz cmisma forma como ¢ expla'ca en la 1356 29 (conM=8). A edln
represortacién Lo lomaremes 2" Explicimonte , tenemmos:
P a6 — GU(T(6)
@:b) = 3%y F(6) —>TF(6)
f —=p 00

(£ p) = flabi) = fanb) ()
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w[ovma nc{'urai ale_ Olo-\_&ne[ Una. Nueva rePrese/nﬁacfn , /3 L —= &4 (\/*>.
%&5"& on o’c}{nir, /era aé é) Cf€\/*) re V.

(ﬁ(g)‘?)(wﬂ ==‘€(/0(3“)'\r> (4)

Esla repYese/n‘l‘aac?n se devomina represenﬁc{o’n wn+r4qreol{emjfc.

awado 1

Sea ’{’U_:\ 3,; una lﬁﬂéﬂ ,Paxra V. DW0+M con ,D(a.) ﬁas rmo({'fl'ces 0[8 l&
‘(e')fem’l'mdc;m PrE—=EIWV) en I base {7 -

/D(QME = Z :D(‘)L (33’11“8 :
Considecomes ahore. Lo bose dudl ) defonid por D30 = (4 € V¥
Sean Dlg) Jus mdtrices de repn de e o e dud.
Expresar D) em Férminos do Dig).

* Kecordemos que, dadas dos ref;resan+aoiones P 6—EL(v) ; £ H—&L(w) ,
feM@mos una vaf(&&dhc(én /{Pm@c‘}on de GxH en V@\I\/) otaJa o

LoF G += AR

E\}@fddo )

Mostrar gue St /2 ) ()“ son  irreducibles ) em‘llowces /2®/24 "'ambie’n lo es.

° Eﬂ VESUHM(O Olnf/( tﬂ@rc(c{o 1 Puenlﬁ SO usado Paum rmoshzn 9(.&2,35\ (.) es irfeod.
eritonces /’S tambien lo es. Tor Lo fom'o Poa?amos (;oncluirq»e 1 XE é\ ,

f’m’l’oans /g%@?/pal: éxg — Gf( \/d*®\/°(> es wreducible,
No edz de mas vesalfar que /308@/30( es unr Ye[yeserﬁ'ao{a’n de GG, no de é!
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Ao

. \/ ) e/f (somoqg{sfmo (1) fiene sovihdo /Pre\jumfa/se S (3‘9,5( a]owece como

N GG
una Suljrepresem‘,‘acién ole )

EJ.@/cjcfo 3 Mosﬁwr, l’\aOl?/f\Ao uso de [a ialefnﬁﬂaat &), 8¢ ) que la respuesﬁ o la
Prgjunj& antertsr es m’+’va Y que, de hecho, la muH(Pl),{acﬂaa( de ﬁ“@,@" en ﬁéxe es

,ﬁuaj o uno.

. De womere s ilar POOI@MOS onastiar g{ue Fp = ﬁ«@/j« %/3(3@(0(3.

Tenmos un maps tnyectivo T V= Homg (VS F(E)) .
Es  conveniesite veeserchir dicho o as:
s V¥eyt— F(§)
ov e g

(recmal@mos» ij(@r) i= ﬁf(fvfg'1)1f) )

Se muestia ia’alm@vﬁe Qe s¥ es 1-1.,
NoTemas ademds que S¥es (&xéi)-eg;uivmamﬁz S'e Homaxa(\/q%\/%, ?:‘[é))) le.,

el s«juiemJFc olf{c}jmzma conmnuta

. o« S
VARV >F(6)
ﬁ?ﬁ)@fo((b) \L l ’YXGXG (a.b)
\/«(*@\/% _ o T(é)
S

E |’e/(o§c,io 4

e N1 ?

Mestrar que i,p"‘/aw = /D (an!ﬂiﬁlv (j 9(1/6. es{'a es vaTo Lo condicidn
de que S% sen GX@—eq_uiuarLam‘fe ( aﬁu( es (M&S Convenienle toman \/Q@V"(*)
Por el Loma de Schor 'l'emwos, Como  Conseevencia del ejfyra’c{o omfcrier (voL

Comefa/ias que ?\(ﬂuw & JL\ leva Proposiaén %éé) ?}{ \/u*® \/u ole.loe U.Pa/{f&’f e Jla
olfswmpo%ic{ém on icreducbles do T (&) (como vq)m.olz ARV PAG¥6> . En oo
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e\)ezrau'o 3 hemas rmashado ede mismo hecho de momenm oL’rchFc\, Y o0°

de {)aso hemos  caleulado LL muH(PL’o’ofaol.
H@mos m/loS‘IT@oéO, (ror La +0m’]b,

TQO‘(@YYI& 9_—_(&) ~ @ (\/W{a@\/a) )

«EG
AZOV\D[Q fJ (SOMQ’(?F(C(mO pY4 FC;Fif’/YE o ﬁa (:q,ui\/alwc{a a!e /Qz)s clns estos,

@A+M0l05 oMo eSPanos de Vepfesm’l'acio/m de 6xG. Dicho de oha fmmq,

+@V\WOSI rLxb N @ (Mz ,<>

Prom &

é Fhra ﬂue’ nos zirve Todo esto €
Recordomos (8¢ ) gue wna consecvoncia del lowa de Schuc es gue ; pora una repy
Prl=E), 5o heme dimg (V) =M+ M (suma de los cusdadss de
s muH((PLaafaa[esB a
En esle wso, el grepo e LG [ L fegn. /)Agfé Hemos  mostrado g
Mi=wy = - == 4y gque K= G|
Por do fumito, tememos
o Hom, . (1), F(6)= 1"+ 41" = | &

Tor oo lado (82 peg 3) sabemos que ko dimensiin de esfe espaco
También concide con el vomero de Srbifas de G*& em GG, donde A aceidn
qve dehemss consilecer (p553 ,37) e

(66) x (66) —> (£<6)

(b)Y, Cary) = (ab)-Gy) = (@b, (ab)-y)

= (ayb‘ﬂ, A\/U1> .
Al Jguai que nuestvo and lisis previo (&3 Y, coda ocbita comdiene un demend

0{9 Qe &—WW\C‘L (enﬂ . P@m a OL%;((:M&Q o(e_ e (4o , chera A,(c\ao eieAMW‘l‘D o
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es necesariamente Unico, De hecho, por bo forma  em gve estd alc{rml'ola
Iz acadn, Fenemos :

(3:4)-(e,x) = (,9%5 ")

@aqa‘OS Mosfmfr q{ue exisjfe una bldecaén em+re el cngunJro de las da&es de

Cﬂt/\ljUﬁaao’m do 6 8 . Oo'/\\juvl’]v de Sebitas de Ja accign (6><6)>< (&Yé) — (Gxé)
APSM(*‘& axriba .

\ \'\ emMosS oH’e/niJ—o el %juiexvf"e vesulfado LMPM+M+€3

(¢
EJ nomero de rePresenﬁ‘aa’ones (rreducibles
A’negruu’va|anjres AN @ual al nomero de

(‘lases de cOrquacxén !
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